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Annotatsiya. Ushbu maqolada maktab matematika kursida irratsional tenglamalar 

mavzusini o‘qitish metodikasi, uning o‘quv jarayonidagi o‘rni, yechish usullari, 

o‘quvchilarda uchraydigan xatolar va ularni bartaraf etish yo‘llari tahlil qilinadi. 

Shuningdek, irratsional tenglamalarning turli metodlar orqali yechilishi misollar 

bilan asoslab beriladi.  

Kalit so‘zlar: irratsional tenglama, aniqlanish sohasi, chet ildiz, kvadratga 

ko‘tarish, yangi o‘zgaruvchi kiritish. 

Abstract: This article will analyze the methodology of teaching the topic of 

irrational equations in the school mathematics course, its role in the educational 

process, methods of solving, errors encountered by students, and ways to eliminate 

them. It will also provide examples of solving irrational equations using various 

methods. 

Keywords: irrational equation, field of detection, edge root, squaring, introducing 

a new variable. 

Аннотация: В данной статье будет проанализирована методика 

преподавания темы иррациональных уравнений в школьном курсе математики, 

ее роль в учебном процессе, методы решения, ошибки, встречающиеся у 

учащихся, способы их устранения. Также на примерах обосновано решение 

иррациональных уравнений различными методами 

Ключевые слова: иррациональное уравнение, поле обнаружения, корень 

ребра, возведение в квадрат, введение новой переменной. 

 

KIRISH 

Maktab algebra kursida tenglamalar alohida mavzu sifatida o‘rganiladi. Ulardan 

biri bo‘lgan irratsional tenglamalar VIII sinfda kiritiladi va o‘quvchilar uchun nisbatan 

murakkab mavzulardan hisoblanadi. Chunki bunday tenglamalarda noma’lum miqdor 

ildiz yoki kasr ko‘rsatkichli daraja ostida bo‘ladi. Mavzuni to‘g‘ri o‘zlashtirish 

o‘quvchilarning kelajakda murakkabroq algebraik masalalarni yechish malakasini 

shakllantiradi. 
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T a ‘ r i f. "Noma’lumlari ildiz ishorasi ostida bo‘lgan tenglamalar irratsional 

tenglamalar deyiladi". 

Bu ta’rifni kengroq ma’noda quyidagicha ham berish mumkin. "Noma’lumlari ildiz 

ishorasi ostida yoki kasr ko‘rsatkichli daraja belgisi ostida bo‘lgan tenglama 

irratsional tenglama deyiladi".  

Masalan,    657 =− x  , 082

1

=−x , 121,75484 24 −=−−=+++ xxxxx  

 va hokazo. 

Maktab matematika kursida faqatgina kvadrat ildizlarni o‘z ichiga olgan irratsional 

tenglamalarni yechish o‘rgatiladi. Shuning uchun ham bu mavzu materialini o‘tish 

jarayonida o‘qituvchi o‘quvchilarga sonning kvadrat ildizi va uning arifmetik ildizi 

degan tushunchalarni takrorlab tushuntirish lozim, chunki biz maktab algebra kursida 

faqat manfiy bo‘lmagan sonlardan ildiz chiqarishni o‘rgatamiz. ,...36,7,3 −−−  lar 

haqiqiy sonlar maydonida ma’noga ega emas.  

Biz musbat sonning kvadrat ildizi deganda uning arifmetik ildizini, ya’ni uning 

musbat qiymatlarini tushunamiz. Masalan, 39 =  bo‘ladi, ammo –3 soni arifmetik 

ildiz bo‘la olmaydi, 3 soni esa 9 sonning arifmetik ildizidir. 

Irratsional tenglamaning yechishdan avval uning aniqlanish sohasini topish lozim. 

M i s o l. 2184 =++− xx  tenglamaning aniqlanish sohasi topilsin. 

Yechish. 4x–80 va 1+x0 bu tengsizliklardan: x2 va x –1.  Demak, bu 

tenglamaning aniqlanish sohasi x2 bo‘ladi. Haqiqatdan ham, bu tenglama yechilsa, 

uning ildizi 2 ga teng yoki undan katta son chiqishi uning aniqlanish sohasidan 

ko‘rinadi. 

Irratsional tenglamalar ayniy shakl almashtirishlar orqali ratsional tenglama 

ko‘rinishiga keltiriladi. Irratsional tenglamalarni yechish uchun eng ko‘p 

ishlatiladigan shakl almashtirish berilgan tenglikning har ikkala tomonini bir xil 

darajaga ko‘tarish va 
)(

)(

)(

)(
,)()()()(

xg

xf

xg

xf
xgxfxgxf ==  kabi usullardir. 

Bunday shakl almashtirishlarni bajarish jarayonida yechilayotgan tenglama uchun chet 

ildiz hosil bo‘lishi mumkin, chunki bu ayniy tengliklarning o‘ng tomonlarining 

aniqlanish sohasi chapga qaraganda kengroqdir. 

Teorema. Agar f(x)=g(x) (1) tenglamaning har ikkala qismini kvadratga 

ko‘tarilsa, berilgan tenglama uchun chet ildiz hosil bo‘ladi, bu chet ildiz f(x)= –g(x) 

tenglamaning ildizidir.  

I s b o t i. Agar (1) tenglamaning har ikkala tomonini kvadratga ko‘tarsak, 

[f(x)]2=[g(x)]2 yoki   [f(x)]2–[g(x)]2=0.   Bu    degan so‘z [f(x)–[g(x)][f(x)+g(x)]=0 

deganidir. Bunda quyidagi ikki hol bo‘lishi mumkin: 1) agar f(x)–g(x)=0 bo‘lsa, 

f(x)+g(x)≠0  u holda f(x)=g(x) bo‘ladi; 2) agar f(x)+g(x)=0 bo‘lsa, f(x)–g(x)0 u holda 
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f(x)=–g(x) bo‘ladi. Demak, hosil bo‘ladigan chet ildiz yoki [f(x)]2–[g(x)]2=0. 

tenglamaning ildizi bo‘ladi. 

Misol.  3x=8 tenglama berilgan bo‘lsin. Bu tenglamaning har ikkala tomonini 

kvadratga ko‘tarsak, 9x2=64 bo‘ladi. Bundan (9x2–64=0) =>(3x–8)(3x+8)=0. 

1) agar 3x–8=0 bo‘lsa, 3x+80 bundan x=
3

2
2

3

8
=  

2) agar 3x+8=0 bo‘lsa, 3x–80 bundan x=
3

2
2

3

8
−=−  

Bunda x=
3

2
2−  chet ildizdir, haqiqatda ham 8

3

8
3 =








−   bundan –8=8,        bu x=

3

2
2−  yechim tenglamani qanoatlantirmaydi deganidir. Bu chet ildiz 3x=8 

tenglamaning har ikkala tomonini kvadratga ko‘tarish natijasida hosil bo‘ladi. Maktab 

matematika kursida irratsional tenglamalarni yechish quyidagi ikkita usul orqali 

amalga oshiriladi: 

1) irratsional tenglamaning har ikkala tomonini bir xil darajaga ko‘tarish;  

2) yangi o‘zgaruvchilar kiritish usuli; 

Irratsional tenglamalarning ikkala tomonini bir xil darajaga ko‘tarish usuli quyidagi 

ketma-ketlik asosida amalga oshiriladi: 

a) berilgan irratsional tenglama nn xgxf )()( =  ko‘rinishga keltiriladi; 

b) bu tenglamaning ikkala tomoni n darajaga ko‘tariladi;  

v) hosil bo‘lgan f(x)=g(x) ratsional tenglama hosil bo‘ladi; 

g) natijada f(x)=g(x) ratsional tenglama yechiladi va tekshirish orqali chet ildiz 

aniqlanadi. 

1 - m i s o l. xx =+ 43  tenglama yechilsin. 

Yechish. Tenglamaning aniqlanish sohasini topamiz: x 0 va 3x+4 0, bundan x-

3

4
. 

1 - usul. Har ikkala tomonini kvadratga ko‘tarsak, ])43[( 22 xx =+ =>  243 xx =+ . 

Bundan x2–3x–4=0 tenglamani hosil qilamiz. Uning yechimlari x1=4 va x2=–1.  x2=–1 

yechim xx =+ 43  tenglama uchun chet ildizdir, chunki u tenglamani 

qanoatlantirmaydi. 

2-usul. ])43[( 22 xx =+  => (3x+4=x2) =>  

{[x2–(3x+4)]=0} => 0)43)(43( =+++− xxxx   

1) Agar 043 =+− xx  bo‘lsa, 043 ++ xx  bo‘ladi, bundan 43 += xx  berilgan 

tenglama hosil bo‘ladi, buning yechimi x = 4 bo‘ladi. 

2) Agar 043 =++ xx  bo‘lsa, 043 +− xx  bo‘ladi, bundan 43 +−= xx  bo‘ladi, 

buning yechimi x=–1 dir. 
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Demak, xx =+ 43  tenglamaning har ikkala tomonini kvadratga ko‘tarish 

natijasida x=–1 chet ildiz hosil bo‘ladi, x=4 esa uning haqiqiy yechimi bo‘ladi. 

Irratsional tenglamalarni yangi o‘zgaruvchilar kiritish usuli bilan ham yechiladi.  

2-m i s o l. 11645 33 =−−+ xx  irratsional tenglama yechilsin.  

Ye ch i sh.  

1-usul. vxux =−=+ 33 16,45  deb belgilasak, bulardan x+45=u3 va x–16=v3 

hamda u–v=1 bo‘ladi. Bulardan sistemani hosil qilamiz:   


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2-usul. Tenglamaning ikkala tomonini kubga ko‘taramiz:   
3333 1)1645( =−−+ xx  

yoki  

1)16(45()16)(45(31645 333 =−−+−+−+−+ xxxxxx 1)16)(45(361 3 =−+− xx , 

bundan 20)16)(45(3 =−+ xx , (x+45)(x–16)=8000,  x2+29x–8720=0. Bu tenglamani 

yechsak, x1=–109 va x2=80 yechimlar kelib chiqadi.  

3-misol. 1123 −−=− xx  tenglama yechilsin.  

Yechish. ux =−3 2  va vx =−1  desak, u holda u3=2–x, v2=x–1, v + u = 1, v  0. 

Bu tengliklardan 




=+

=+

1

133

uv

vu
 sistemani hosil qilib uni yechamiz.  

v = 1 – u;  u3 + u2 – 2u =0;   u(u2 + u – 2) =0, bundan  

u1 = 0;  u2 = –2; u3 = 1;   v1 = 1;   v2 = 3;    v3 = 0.  

Bularga asosan:  
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,02

,02)1

1

3
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x

x

x
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,22)2
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x
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Javob.   .1;10;2 321 === xxx  

Xulosa  

Irratsional tenglamalar maktab matematika kursida alohida ahamiyatga ega bo‘lib, 

ular o‘quvchilarning mantiqiy fikrlash, algebraik transformatsiyalarni qo‘llay bilish, 

aniqlanish sohasini to‘g‘ri aniqlash ko‘nikmalarini shakllantiradi. Mavzuni chuqur 
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o‘rgatish uchun o‘qituvchi metodik yondashuvlardan, turli usullarni taqqoslab 

ko‘rsatishdan va ko‘p bosqichli misollarni tahlil qilishdan foydalanishi zarur.  
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